
Po£etní £ást 1 - 1.2.2021

1. Uvaºujme funkci

f(x) =
ex − 1

ex + 1
.

(a) Dokaºte, ºe funkce f je lichá a prostá v R.

(b) Ozna£me g(y) funkci inverzní k funkci f(x). Najd¥te expli-
citní p°edpis funkce g(y) a ur£ete její de�ni£ní obor.

(c) Ur£ete g′(1
2
) derivováním funkce g(y).

(d) Ur£ete g′(1
2
) pouºitím vzorce pro derivaci inverzní funkce.

(6, 5 bodu).

2. Vy²et°ete pr·b¥h (de�ni£ní obor, spojitost, symetrie, limity v
krajních bodech, derivaci (v£etn¥ jednostranných derivací a p°í-
padn¥ limit derivací v krajních bodech), monotonii, lokální a
globální extrémy, obor hodnot, druhou derivaci, konvexitu, kon-
kavitu, in�exní body, asymptoty, obrázek) funkce

f(x) = x+
√
4− x2 · arccos x

2

(11, 5 bodu).

Nápov¥da: po spo£tení druhé derivace neur£ujte její nulové
body, místo toho ukaºte, ºe f ′′ má v celém de�ni£ním oboru jed-
notné znaménko tak, ºe prozkoumáte vhodn¥ zvolenou funkci.
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